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แบบฝกหดัทบทวนกอนสอบกลางภาค เทอม 2/2559 

1. จงแกปญหาคาเร่ิมตน 
2( ln ) 1 0, ( ) 1x x y y y e′ + + = =  

2. จงหาคําตอบเฉพาะของสมการ 2 2dy y y cos(2x)
dx

= π +  เมื่อกําหนด y( ) 0π =  

3. ให T เปนอุณหภูมขิองวัตถุ ในเวลา  ใดๆ และ  sT  เปนอุณหภูมขิองสิง่แวดลอม จากกฎการเย็นตัวของนวิตัน 

                                                                            ( )s
dT k T T
dt

= − −  

       เมื่อ 0k >  เปนคาคงตัว           

3.1 จงแสดงวา 
kt

sT T Ce−= +    โดยวิธแียกตัวแปร (separable)      

3.2 จากขอ 2.1 หากนําวัตถุไปเผาจนมอุีณหภูม ิ C100°  แลวนําวัตถุไปแชในของเหลวซึ่งมอีุณหภูม ิ C20°  เมือ่

เวลาผานไป 5 นาท ีอุณหภูมขิองวัตถุลดลงเหลือ C50°  จงหาอุณหภูมขิองวัตถุเมื่อเวลาผานไป 10 นาที 

4. จากกฎการเย็นตัวของนวิตัน ถานําลูกบอลทองแดงไปเผาจนมอุีณหภูมิ 100 องศาเซลเซยีส แลวนําลูกบอลไปใส

ลงในน้ําเย็นซึ่งมอีุณหภูมิ 20 องศาเซลเซยีส เมือ่เวลาผานไป 2 นาที อุณหภูมขิองลูกบอลลดลงเหลือ 40 องศา

เซลเซยีส จงหาเวลาที่ลูกบอลจะเย็นลงจนมอุีณหภูมิ 30 องศาเซลเซยีส 

5. กําหนดสมการเชงิอนุพันธ 
2 2secxy y x x′ = +        

5.1 ตัวประกอบการอนิทิเกรต (integration factor) )x(µ  =...................................................... 

5.2 จงหาคําตอบของ 
2 2secxy y x x′ = +  

6.   กําหนดสมการเชงิอนุพันธ 
2 3(1 ) (2 2 )x dy x xy dx+ = −       

6.1 จงจัดสมการใหอยูในรูปแบบสมการเชงิเสน ( ) ( )dy P x y Q x
dx

+ =  

6.2 จงหาตัวประกอบการอนิทเิกรต (x)µ  

6.3 จงหาคําตอบท่ัวไปของสมการ 

7. ในวงจร RC ตอตัวเก็บประจุ C = 0.01 ฟารัด ตอแบบอนุกรมกับตัวตานทาน  R = 100 โอหม และเตมิประจุจาก   

    
5( ) 50 tE t e−=  โวลท  จงหาประจุไฟฟา ณ เวลา  t ใดๆ สมมุตท่ีิเวลาเร่ิมตนไมมปีระจุเลย      

แนะนํา กฎของเคอรชอฟฟ ( )dQ QR E t
dt C

+ =   

8. ในวงจร RL ท่ีม ีR = 100 โอหม L = 2.5 เฮนรี E = 110 โวลท ถาที่เวลาเร่ิมตนไมมกีระแสในวงจรเลย  จงหา

กระแสที่เวลา t ใดๆ  





 =+ )t(ERI

dt
dIL  

9. จงแกปญหาคาเร่ิมตน  0y5y6y9 =+′+′′ ;  0)0(y,6)0(y =′=  

10. จงแกปญหาคาเร่ิมตน 2 3y 4y 5y 0 ; y( ) e , y( ) e
2

π ππ′′ ′− + = = π =  

11. จงหา hy และสมมต ิ py ของสมการเชิงอนุพันธอันดับสองตอไปนี้ โดยไมตองคํานวณคาคงตัว 
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11.1 xsinxy2y +=′+′′           

=hy  ………………………………………………………………………………………. 

=py  ………………………………………………………………………………………. 

 

11.2 x3sin3xey4y x −=+′′ −           

=hy  ………………………………………………………………………………………. 

=py  ………………………………………………………………………………………. 

      11.3 7x3cosxy4y4y +=+′+′′         

=hy  ………………………………………………………………………………………. 

=py  ………………………………………………………………………………………. 

      11.4 
2 4x 8xy 8y x e xe− −′′ ′− = +          

 

=hy  ………………………………………………………………………………………. 

=py  ………………………………………………………………………………………. 

      11.5 x xy 2y 5y e sin 2x 2e cos x−′′ ′− + = π + π        

=hy  ………………………………………………………………………………………. 

=py  ………………………………………………………………………………………. 

      11.6 
3 5x 5xy 10y 25y x 3e 7xe′′ ′− + = + +         

=hy  ………………………………………………………………………………………. 

=py  ………………………………………………………………………………………. 

12. จงหาคําตอบท่ัวไปของสมการเชงิอนุพันธ cosy y x′′ ′+ =   

13. จงหาคําตอบท่ัวไปของสมการเชงิอนุพันธ
2xy 4y 12y 8e 3′′ ′− − = −  

14. ให 
4 3( ) 3cosh 2 5tf t t e t= + −   จงหาผลการแปลงลาปลาซของ ( )f t        

{ }L f (t) = …………………………………………………………………………………………….. 

15. ให 2 4t 1f (t) 6sin 2t e += +  จงหาผลการแปลงลาปลาซของ ( )f t   [
2 1sin x (1 cos 2x)

2
= − ] 

16. ให   
3s

2
)4s(

3)s(F 22 −
+

+
= จงหาผลการแปลงอนิเวอรสลาปลาซของ ( )F s      

{ }1L f (t)− = …………………………………………………………………………………………… 

17. ให 
2

2
s s 33F(s)

(s 36)(s 3)
+ +

=
+ −

  จงหาผลการแปลงอนิเวอรสลาปลาซของ ( )F s  

{ }1L f (t)− = …………………………………………………………………………………………… 
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18. จงแกปญหาคาเร่ิมตน 9 ; (0) 1, '(0) 2y y t y y′′ − = = =  โดยใชการแปลงลาปลาซ 

19. จงแกปญหาคาเร่ิมตน 4 sin 3 ; (0) 2, '(0) 1y y t y y′′ + = = =  โดยใชการแปลงลาปลาซ 

20. กําหนดให 
1yxxy
)1y)(1x()y,x(f

+−−
−−

=         

จงเขยีนกราฟของโดเมนของ f   โดยใชเสนทึบสําหรับขอบเขตท่ีรวมอยูในโดเมน และใชเสนประสําหรับสวน

ท่ีไมรวมในโดเมน   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

21. กําหนดให 
2 2

2
4 x y

h(x, y)
ln(x y )
− −

=
−

  

โดเมนของฟงกชัน ......................................................h =   

 จงเขยีนกราฟของโดเมนของ f  โดยใชเสนทบึสําหรับขอบเขตที่รวมอยูในโดเมน และใชเสนประสําหรับสวนท่ีไม 

รวมในโดเมน   
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22. กําหนดให  





=

x
yln)y,x(f          

จงวาดกราฟของเสนโคงระดับ k)y,x(f =  เมื่อ 3lnk,2lnk,0k ===  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

23.  กําหนดให 2 2x 2x 1 y z− + + =  

จงวาดกราฟของเสนโคงระดับ : 1, 4,9z k k= =   
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=

≠
+

++
=

)0,0()y,x(;0

)0,0()y,x(;
yx

)1yxln(
)y,x(f 22

22

24. กําหนดให yx
x)y,x(f 2

2

+
=          

24.1 จงหา )y,x(flim
)0,0()y,x( →

    ตามเสน xy =  

24.3 จงหา   )y,x(flim
)0,0()y,x( →

 ตามเสน 
3xy =  

24.3  สรุปวา )y,x(flim
)0,0()y,x( →

หาไดหรือไม เพราะเหตุใด 

25. กําหนดให 
2 2

5x , (x, y) (0,0)
f (x, y) x x y

5                 ,(x, y) (0,0)

 ≠= + +
 =

      

25.1 จงหา   
( , ) (0,0)

lim ( , )
x y

f x y
→

 ตามเสน xy =  

25.2 จงหา   
( , ) (0,0)

lim ( , )
x y

f x y
→

 ตามเสน 2x y=  

25.3  ฟงกชัน )y,x(f  ตอเนื่องที่จุด (0,0) หรือไม เพราะเหตุใด 

 

 

26. กําหนดให               

 

 

26.1 จงหา
( , ) (0,0)
lim ( , )
x y

f x y
→

 

26.2  จงพจิารณาวาฟงกชัน ( , )f x y   ตอเนื่องหรือไมตอเนื่องที่จุดใดบาง เพราะเหตุใด 

26.3 
( , ) (1,1)
lim ( , )
x y

f x y
→

= …………………………………………………………….……… 

27. จงหาคาของ           

27.1 2(x,y) ( 1,1)

5xylim
x 5y→ − +

=…………………………………………………. 

27.2  

2 2(x y )

2 2(x,y) (0,0)

e 1lim
(x y )

+

→

−

+
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28. กําหนด )yz
x
1sin(zxy)z,y,x(f 32 ++=  จงหา 

2

2, , ,f f f f
x y z y
∂ ∂ ∂ ∂
∂ ∂ ∂ ∂

      

29. กําหนด  2f (x, y, z) x y z z cos(zy )= + + π  จงหา 
2

2, , ,f f f f
x y z y
∂ ∂ ∂ ∂
∂ ∂ ∂ ∂

 

30. พจิารณาสมการของวงจรไฟฟาอยางงาย IRV =  เมื่อ V แทนคาความตางศักย (มหีนวยเปนโวลท) 

I แทนกระแสในวงจร (มหีนวยเปนแอมแปร) และ R แทนความตานทาน (มหีนวนเปนโอหม) ถา V, I และ 

R มกีารเปลี่ยนแปลงขึ้นกับเวลา (t) จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของความตานทานเทียบกับเวลา 







td
Rd

 เมือ่ 

กําหนดให 600R =  โอหม 4.0I =  แอมแปร อัตราการเปลี่ยนแปลงของความตางศักยเทยีบกับเวลา 1.0
td

Vd
−=  

โวลท/วนิาท ีและอัตราการเปลี่ยนแปลงของกระแสเทยีบกับเวลา 0005.0
td
Id

−=  แอมแปร/วินาที 

31. ให 2w t sin r ln s= +  , r arctan(2x)=  ,  2s 2y x= +  , 3t y x=  จงหา ,w w
x y

∂ ∂
∂ ∂

  

32. กําหนดให 10y
yx

)zsin(x 2 =+
+

 จงหา  
x
z
∂
∂

โดยท่ี z เปนฟงกชันของ x และ y  

33. ให ytan(yz) x ln(xy z)+ = +  จงหา  
x
z
∂
∂

 โดยท่ี z เปนฟงกชันของ x และ y 

34. จากกฎของแกสอุดมคต ิ
V

nRTP =  เมื่อ P เปนความดันของแกส (มหีนวยเปน atm) V เปนปริมาตรของแกส   

(มหีนวยเปนลติร) T เปนอุณหภูมขิองแกส (มหีนวยเปนเซลเซยีส) n เปนจํานวนโมล และ R เปนคาคงที่ของแกส นําน้ํา

มาทําใหระเหยกลายเปนไอในภาชนะขนาด 10 ลติร พบวาน้ําระเหยเปนไอสมบูรณท่ีอุณหภูม ิ 200 องศาเซยีลเซยีส 

จงใชดฟิเฟอเรนเชยีลรวมคํานวณคาผดิพลาดของการวัดความดันของไอน้ําที่เปนไปไดมากที่สุด  

ถากําหนดให n และ R เปนคาคงที่ คาผิดพลาดในการวัดปริมาตรมากท่ีสุดเปน 0.5 และคาผดิพลาดในการวัด

อุณหภูมมิากที่สุดเปน 0.01 (ตอบตดิ n และ R ) 

35. พจิารณาแคปซูลซึ่งประกอบดวยทรงกระบอกและคร่ึงทรงกลมดังรูป ถาให r และ h คือรัศมแีละความยาวของ

แคปซูล และให A แทนพืน้ที่ผิวของแคปซูล จะไดวา  2A 4 r 2 rh= π + π  ถาวัดความยาวของแคปซูลได 1 ซม. 

และวัดรัศมขีองแคปซูลได 0.5 ซม.  โดยตางก็มคีาผดิพลาดในการวัดไมเกนิ 0.01 ซม. จงใชดฟิเฟอเรนเชยีลรวม

เพื่อประมาณคาผดิพลาดในการวดัคา A ท่ีเปนไปไดมากท่ีสุด  

 

 

 

36. จงหาคาสูงสุดสัมพัทธ คาต่ําสุดสัมพัทธ หรือจุดอานมา(ถามี) ของฟงกชัน   

          
2 2 2( , ) 2 4 3f x y x y y x y= − − +        
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37. จงหาคาสูงสุดสัมพัทธ คาต่ําสุดสัมพัทธ หรือจุดอานมา(ถามี) ของฟงกชัน         
2 2f (x, y) 3 2x 2y 2x 2xy y= + + − − −   

38. พจิารณาทรงตันรูปทรงกระบอกรัศมี r  สูง h ท่ีบรรจุแนบในพืน้ผวิทรงกลมรัศม ี3 หนวยดังรูป  

       จงเขยีนรูปแบบปญหาเพือ่หาพืน้ท่ีผวิท่ีมากที่สุดของทรงตันดังกลาว โดยวธีิตัวคูณลากรองจ  

             

 

ปญหาคา ......................................................................................................  

 

 

ภายใตเงื่อนไข ............................................................................................. 

 

39. จงหาคาสูงสุดและคาต่ําสุด(ถาม)ี  ของ 
2 22x y xy+ −   ภายใตเงื่อนไข  2 22x y+ =        โดยใชวิธีตัว

คูณลากรองจ 

40. จงหาคาสูงสุดและคาต่ําสุด(ถาม)ี  ของ 
2 2x y+   สําหรับจุด ( , )x y  ที่อยูบนไฮเพอรโบลา xy 4=        

โดยใชวธิตีัวคูณลากรองจ          

  

 


