
 
 

แบบฝกึหัดส ำหรบัปลำยภำค 2561/2 ชดุที3่ 
 

1.  จงเขยีนจดุในระบบพกิดัฉากต่อไปนี้ เป็นจดุในระบบเชงิขัว้ โดยก ำหนดให้ 
2 2

 
−       

 1.1 ( )( , ) 2 3 , 2x y =  เปลีย่นเป็น ( , )r  =  ………........................................................................... 
 

 1.2 ( )( , ) 4, 4x y = −  เปลีย่นเป็น ( , )r  =  ……............................................................................. 
2. จงเขยีนจุดในระบบพกิดัเชงิขัว้ต่อไปนี้ เป็นจดุในระบบพกิดัฉาก       

 2.1 ( , ) 4 ,
6

r



 

= − 
 

 เปลีย่นเป็น ( , )x y =  ………........................................................................... 

 2.2 ( , ) 4 ,
3

r



 

= − 
 

 เปลีย่นเป็น ( , )x y =  ……............................................................................. 

3. ก าหนดสมการ 3 2cos 4r = +           
 3.1 จงทดสอบสมมาตรของสมการ 3 2cos 4r = +  ตามแนวแกน X     
 3.2 จงหาค่า r  เมือ่ก าหนด   ตามตารางต่อไปนี้ 
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r   4     4   4     4   

 3.3 จงวาดกราฟสมการ 3 2cos 4r = +  โดย 0 2    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  



 
 
4. 4.1 จงวาดกราฟของพืน้ผวิก าลงัสองต่อไปนี้ โดยระบตุ ำแหน่งรอยตดัให้ชดัเจน พร้อมทัง้เติมค ำตอบลงใน

ช่องว่ำงให้  ถกูต้อง           
(a) พืน้ผวิ  2 2 1 0z x y− − + =  (b) พืน้ผวิ  2 2 24 4 4x y z+ + =  

  
รอยตดัของพืน้ผวิบนระนาบ XZ  รอยตดัของพืน้ผวิบนระนาบ YZ  
 

มกีราฟเป็นรปู ______________________________ 
 

มกีราฟเป็นรปู ______________________________ 
 

มสีมการคอื   _______________________________ 
 

มสีมการคอื   _______________________________ 
 
 4.2  จงวำดรปูและแรเงำรปูทรงสำมมิติทีปิ่ดลอ้มดา้นล่างดว้ยพืน้ผวิ 2 2 1 0z x y− − + =  

 และปิดดา้นบนดว้ยพืน้ผวิ 2 2 24 4x y z+ + =  

 

 
 
 
รอยตดัของพืน้ผวิบนระนาบ XY  
 
มกีราฟเป็นรปู 

______________________________ 
 
มสีมการคอื   

_______________________________ 
 
 
 

 



 
 
5. จงพจิารณาว่า กรำฟของเส้นโค้งหรือพื้นผิวข้อ 5.1-5.4 ตรงกบัสมกำรใดในข้อ (A) - (H)          
(ตอบเฉพำะตวัอกัษร) 

(A)  2cos 2r + =  (B)  cos3 0r + =  (C)  2sin 2r =  (D)  2 16sinr =  
    

(E)  2y x=   (F)  2 24 4y z+ =  (G)  2 2 2 4x y z+ − =  (H)  2 2 1y x z= + +  
   

5.1 

 

5.2 

 
 มสีมการคอื……..  มสีมการคอื…….. 

5.3 

 

5.4 

 
 มสีมการคอื……..  มสีมการคอื…….. 

6.  จงหาค่าของ  1
cos( ) 

0 0
y xy dydx


          

7. ก าหนดให ้ ( , )
R

I f x y dA=   เมือ่ R  เป็นบรเิวณทีเ่รเงาดงัรปู 

 
 จงเขยีน I  ในรปูของอนิทกิรลัจ ากดัเขตในล าดบัการอนิทเิกรตต่อไปนี้ (ไม่ต้องค ำนวณค่ำ)  
 ( , )I f x y dydx

R

= = _______________________________________________________________ 

 
  



 
 
8. ก าหนดให ้ R  เป็นบรเิวณทีแ่รเงา ดงัรปู     

 
 จงเขยีน  xy dA

R

   ในรปูอนิทกิรลัสองชัน้จ ากดัเขตในระบบพกิดัต่อไปนี้ (โดยไม่ต้องค ำนวณค่ำ) 

 11.1 ระบบพิกดัฉำก  
 

  xy dA

R

 = ________________________________________________________________________ 

  11.2 ระบบพิกดัเชิงขัว้  
  xy dA

R

 = ________________________________________________________________________ 

9. ก าหนดอนิทกิรลัสองชัน้ในระบบพกิดัฉาก   

1/3 3

3 1 1
( , )  

0 ( 1)

y
I f x y dA dydx

x y x
R

= =
+

     

 9.1 จงวำดรปูและแรเงำบรเิวณ R  ทีส่อดคลอ้งกบั I  (ระบุจดุตดัให้ชดัเจน) 

 
 9.2 จงหาค่าของ 1/3 3

3 1 1
( , )  

0 ( 1)

y
I f x y dA dydx

x y x
R

= =
+

        

 
 
 
 
 



 
 
10. ก าหนดให ้ R  เป็นบรเิวณทีแ่รเงาดงัรปู  

 
 10.1  จงเขยีนปรมิาตรทรงตนัทีอ่ยูภ่ายใตพ้ืน้ผวิ ( , ) 4f x y x y= + +  และอยูเ่หนือบรเิวณ R   ในรปูอนิทกิรลัสอง

ชัน้    จ ากดัเขตในระบบพิกดัเชิงขัว้ (โดยไม่ต้องค ำนวณค่ำ) 
 ปรมิาตร =______________________________________________________________________________ 
 10.2 จงค านวณหาพื้นท่ีของบรเิวณ R  โดยใช้อินทิกรลัสองชัน้จ ำกดัเขตในระบบพิกดัเชิงขัว้ 

2 1 cos(2 )
cos

2




+ 
= 

 
  

11. ก าหนดให ้ E  เป็นทรงตนัดงัรปู   

 
 จงเขยีนปริมำตรของทรงตนั E  ในรปูอนิทกิรลัต่อไปนี้ (โดยไม่ต้องค ำนวณค่ำ) 
 11.1 อนิทกิรลัสองชัน้ในระบบพิกดัฉำก 
 ปรมิาตร E  = ________________________________________________________________________ 
 11.2 อนิทกิรลัสำมชัน้ในระบบพิกดัฉำก 
 ปรมิาตร E  = ________________________________________________________________________ 
  



 
 

12. ก าหนดให ้ E  คอืทรงทีปิ่ดลอ้มดว้ยพืน้ผวิ 24z x= −  ระนาบ y x=  ระนาบ  y x= −  และระนาบ XY ดงันี้ 

 
 จงเขยีนอนิทกิรลัสามชัน้  ( , , ) f x y z dV

E

  ในล าดบัการอนิทเิกรตต่อไปนี้  

 12.1  ( , , ) f x y z dzdydx

E

   =______________________________________________ 

 

 12.2  ( , , ) f x y z dxdydz

E

   =_______________________________________________ 

13. จงหาค่าของ 
33 zx e dV

E

  เมือ่ E  คอืทรงตนัดงัรปู    

 
14. ก าหนดอนิทกิรลัสามชัน้ในระบบพกิดัฉาก 

2 2 2

2 2 2

2 4 4
( , , ) ( , , ) 

2 4 2 4

x x y
I f x y z dV f x y z dzdydx

x x y
E

− − +
= =

− − − − − −
     

 14.1 จงเขยีนกราฟของทรงตนั E  ทีส่อดคลอ้งกบั I  (ระบจุดุตดัให้ชดัเจน)   

 

  



 
 
14.2 จงเขยีน I  ในล าดบัการอนิทเิกรตต่อไปนี้ (โดยไม่ต้องค ำนวณค่ำ)     

  ( , , ) I f x y z dydxdz

E

=  =______________________________________________________ 

15. ก าหนดให ้ E  เป็นทรงตนัทีปิ่ดดา้นบนดว้ยระนาบ 5z =  ปิดดา้นล่างดว้ย XY อยูภ่ายในทรงกระบอก 2r =  และ
อยูภ่ายนอกคารด์อิอยดเ์ชงิกระบอก 1 sinr = −  

 15.1  จงเขยีนภำพฉำยเชิงทรงกระบอก (Projection) ของ E  บนระนาบ XY (ระบจุดุตดัให้ชดัเจน) 

 
 15.2 จงเขยีนปรมิาตรของ E  ในรปูของอนิทกิรลัสามชัน้ในระบบพกิดัทรงกระบอก (โดยไม่ต้องค ำนวณค่ำ) 

  ปรมิาตร E =________________________________________________________________ 
16. ก าหนดให ้ E  เป็นทรงตนัดงัรปู         

 
 จงเขยีน  yz dV

E

  ในรปูอนิทกิรลัสามชัน้ในระบบพิกดัทรงกระบอกหรอืพิกดัทรงกลม (โดยไม่ต้องค ำนวณค่ำ) 

  yz dV

E

  = ________________________________________________________________________ 

  



 
 
17. ก าหนดอนิทกิรลัในระบบพกิดัทรงกลม 

2 / 4 5sec 2 2( , , ) cos( ) sin  
0 0 3sec

I f x y z dV d d d

E

  
     


= =     

 17.1 จงเขยีนภาพฉาย (Projection) ของ E  บนระนาบต่อไปนี้ 

      

 17.2 จงเขยีน I  ในรปูของอินทิกรลัสำมชัน้ในระบบพิกดัฉำก (โดยไม่ต้องค ำนวณค่ำ)   
   I   =  ______________________________________________________________________ 
 
 17.3 จงเขยีน I  ในรปูของอินทิกรลัสำมชัน้ในระบบพิกดัทรงกระบอก (โดยไม่ต้องค ำนวณค่ำ)  
 I    =  __________________________________________________________________________ 


