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แบบฝกหัดทบทวนกอนสอบปลายภาค ชุดที่ 2 

1. กําหนดจุด 3 3 3(x, y) ( , )
2 2

−
=  จงเขยีนจุดระบบพกิัดเชิงขัว้ในรูป ),( θr     

    กําหนด 02,0r ≤θ<π−>      =),( θr ______________________ 

 

    กําหนด π≤θ<< 20,0r        =),( θr ______________________ 

 

2. กําหนดจุด P 7(r, , z) (2, , 2)
6
π

θ = −  ในระบบพกิัดทรงกระบอก จงหา     

2.1 พกิัดของจุด P ในระบบพกิัดฉาก =),,( zyx ________________________ 

2.2 พกิัดของจุด P ในระบบพกิัดทรงกลม =),,( φθρ ______________________ 

 

3. กําหนดสมการของเสนโคง C ในระบบพกิัดเชิงขัว้คือ     r 1 2cos= + θ                                 

3.1 จงทดสอบสมมาตรของเสนโคง C วาสมมาตรเทยีบกับแกน x, แกน y หรอืไม อยางไร 

3.2 กําหนดให 3 1.7=  จงเตมิคา r  เมื่อกําหนดคา  θ  ใหในตาราง  
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  r       2.4     -0.4    -1 

 

3.3 จงวาดกราฟของเสนโคง C ในชวง 0 2≤ ≤θ π  
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4. จงวาดกราฟตอไปนี้โดยระบตุําแหนงรอยตัดใหชัดเจน 

4.1  กราฟของพื้นผิว 2 2x z 9y 0+ + =                                 4.2  กราฟของพื้นผิว 
2 2

2x z y 0
9 9
+ − =  

                                                                                                    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

รอยตัดของพื้นผิวบนระนาบ yz                                  รอยตัดของพื้นผิวบนระนาบ xy 

 มกีราฟเปนรูป__________________                       มกีราฟเปนรูป_______________________ 

 

4.3.   จงวาดรูปและแรเงาทรงสามมิตทิี่ปดลอมดานนอกโดยพื้นผิว 2 2x z 9y 0+ + = , ปดดานในดวยพื้นผิว     

           
2 2

2x z y 0
9 9
+ − =               

                                                                             

 

                                                                                         

 

 

 

 

 

 

             

 

 

รอยตัดของพื้นผิวบนระนาบ y = -1 มกีราฟเปนรูป__________________________ 
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5. จงพิจารณาสมการและกราฟในระบบพกิัดเชิงขัว้ตอไปนี้แลวเตมิสมการลงในชองวาง(เตมิเฉพาะตัวอักษร) 

a.    b.   c.    d.  

e.    f.   g.    h.  

             

 

 

 5.1                                                      สอดคลองกับสมการในขอ_____ 

 

 

 

 

 

 

5.2                     สอดคลองกับสมการในขอ_____ 

 

 

 

 

5.3                   สอดคลองกับสมการในขอ_____ 

 

 

 

6. กําหนด               

 

6.1 จงวาดรูปและแรเงาบรเิวณ R 
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6.2 จงเขยีน I ในรูปของอนิทกิรัลจํากัดเขตในลําดับการอนิทเิกรตตอไปนี้(ไมตองคํานวณคา)  

 

 
R

I f (x, y) dxdy= =∫ ∫ _______________________________________ 

 

7. จงหาคาของ 

1 1 x

x 2
0 0

e dxdy
(e y)+∫ ∫              

 

8.จงเขยีนปรมิาตรของทรงตันที่กําหนดใหดังรูป ในรูปของอนิทิกรัลสองช้ันในระบบพกิัดฉาก โดยไมตอง

คํานวณคา  

             

 

 

 

 

 

 

 

 

 

V = ……………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

9. จงหาคาของ 
sec2 3 5

0 0
4r cos drd

π θ
θ θ∫ ∫         

 

10. จงเขยีนพื้นที่ของบรเิวณที่แรเงาในรูปของอนิทิกรัลสองช้ันในพิกัดเชิงขัว้(โดยไมตองคํานวณคา)  

 

 

 

 

 

 

                                                                             A = …………………………………. 
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11. กําหนดอนิทกิรัลสองช้ันในระบบพกิัดฉาก 

           

2

2

4 16 x

R 2 3 16 x

I xy dA xy dydx
−

− −

= =∫∫ ∫ ∫  

11.1 จงวาดและแรเงาบรเิวณ R ที่สอดคลองกับอนิทกิรัลดังกลาวโดยระบุจุดตัดใหชัดเจน   

      ( 3 1.7≈ ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

11.2 จงเขยีน I ในรูปอนิทกิรัลสองช้ันในระบบพกิัดเชิงช้ัว (โดยไมตองคํานวณคา) 

 

R

I xy dA= =∫∫ ………………………………………………………………………………………………………………………  

 

12. กําหนดให E เปนทรงตันในออกแทนตที่หนึ่งที่ปดลอมดานขางดวยพื้นผิวทรงกระบอก 2 2x y 1+ = และ 
2 2x y 4+ = ปดลอมดานบนดวยพาราโบลอยด 2 2z 3 x y− = +  และปดลอมดานลางดวยระนาบ xy 

12.1 จงวาดและแรเงาภาพฉาย(projection) ของทรงตัน E บนระนาบ xy  
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12.2จงเขยีนปรมิาตรของทรงตัน E ในรูปของอนิทิกรัลสองช้ันในระบบพกิัดเชิงขัว้ โดยไมตองคํานวณคา 

 

     V = ………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

             

12.3 จงเขยีนปรมิาตรของทรงตัน E ในรูปของอนิทิกรัลสามช้ันในระบบพกิัดฉาก โดยไมตองคํานวณคา 

 

      V = ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….  

             

13. จงหาคาของ 

2y2 ln x
z

1 y 0

ye dzdxdy∫ ∫ ∫          

 

14. กําหนดทรงตัน E ที่สอดคลองกับอนิทกิรัลสามช้ัน    
3 6 x 2x

E 0 x 0

f (x, y, z)dV f (x, y, z)dzdydx
−

=∫∫∫ ∫ ∫ ∫  

ดังรูป จงสลับลําดับการอินทเิกรตใหเปนลําดับดังตอไปนี้       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

14.1 
E

f (x, y, z) dydzdx =∫ ∫ ∫ ……………………………….…………………………………………………………. 

 

 

 

14.2 
E

f (x, y, z) dxdydz =∫ ∫ ∫ ………………………………………..………………………………………………. 
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15. กําหนดให E เปนทรงตันที่ปดลอมดวยพื้นผิวกรวย 2 2 2z x y= + และพื้นผิวทรงกระบอก 2 2x y 9+ = ดังรูป  

จงเขยีน 
E

I (y 1)dv= +∫ ∫ ∫ ในรูปอนิทกิรัลสามช้ันในระบบพกิัดที่กําหนดใหตอไปนี้ โดยไมตองคํานวณคา  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

15.1พกิัดทรงกระบอก 

 

E

I (y 1)dv= +∫ ∫ ∫  ………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

15.2 พกิัดทรงกลม 

 

E

I (y 1)dv= +∫ ∫ ∫  …………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

 

16.กําหนดให 2

E

I z dv= ∫ ∫ ∫ จงเขยีน I ในรูปของอนิทกิรัลสามช้ันในระบบพกิัดทรงกระบอก หรอืพกิัดทรงกลม  

(ที่เหมาะสม) โดยไมตองคํานวณคา เมื่อ E คอืทรงตันตอไปนี้      

16.1 ทรงตันที่ปดดานลางดวยพื้นผิวทรงกลม 2 2 2x y z 2z+ + = และปดดานบนดวยพื้นผิวกรวย 
2 2z 2 x y− = − + ดังรูป 

 

 

 

 

 

                                                                           
2

E

I z dv= =∫ ∫ ∫ …………………………………………………… 
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16.2 ทรงตันที่ปดลอมดวยพื้นผิวทรงกลม 2 2 2x y z 2+ + =  และระนาบ y 0=  , y 0≥ ดังรูป 

 

 

 

 

 

 

                                                      
2

E

I z dv= =∫ ∫ ∫  ……………………...............…………………………. 

 

 

 

 

17. ปรมิาตรของทรงตัน ในรูปของอนิทกิรัลสามช้ันในพิกัดทรงกระบอกกําหนดโดย 

            V =

22 4 r

0 0 r

rdzdrd
π −

θ∫ ∫ ∫          

17.1 จงเขยีนปรมิาตรของทรงตันนี้ ในรูปของอนิทกิรัลสามช้ันในระบบพกิัดฉาก โดยไมตองคํานวณคา 

 

 

V = ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 

 

 

17.2 จงเขยีนปรมิาตรของทรงตันนี้ ในรูปของอนิทกิรัลสามช้ันในระบบพกิัดทรงกลม โดยไมตองคํานวณคา 

 

 

V = ……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 


