
1. จงหาพิกัดฉากของจุดที่มีพิกัดเชิงขั้วเปน (2,     )
2. จงหาพิกัดเชิงขั้วของจุดที่มีพิกัดฉากเปน (2, −2

√
3) โดยที่

2.1. r > 0 และ 0 ≤ θ < 2π 2.2. r < 0 และ 0 ≤ θ < 2π

3.   กําหนดให r = 2(1 + sin θ)

   3.1 จงตรวจสอบวากราฟของสมการที่กําหนดใหสมมาตรเทียบกับแกน X และแกน Y หรือไม

3.2 จงหาคาของ r เมื่อกําหนดให

θ
π

2

2π

3

3π

4

5π

6
π

7π

6

5π

4

4π

3

3π

2

r

3.3 จงวาดกราฟของสมการ r = 2(1 + sin θ) เมื่อ 0 ≤ θ < 2π

4. จงเปลี่ยนสมการพิกัดเชิงขั้ว r = 4 cos θ ใหอยูในรูปสมการพิกัดฉาก พรอมทั้งวาดกราฟ

5.
∫ 1

0

∫ 0

−
√
1−x2

ex
2+y2 dydx โดยเปลี่ยนใหเปนอินทิกรัลสองชั้นในระบบพิกัดเชิงขั้วจงหาคาของ 

6. จงเขียนพื้นที่ของบริเวณที่แรเงาที่กําหนดใหตอไปนี้ในรูปอินทิกรัลสองชั้นในระบบพิกัดเชิงขั้ว 
(โดยไมตองคํานวณคา)

6.1 พื้นที่ = ..................................................... 6.2 พื้นที่ = .....................................................

แบบฝกหดัทบทวนกอนสอบปลายภาค ชดุที ่1 
1
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7. จงหาคาของ
∫∫∫

G

x dV เมื่อ G คือทรงตันที่ถูกปดลอมดวยกราฟ y = x2 เหนือระนาบ

XY และใตระนาบ 2y + 3z = 6 ดังรูป

8.
∫ 3

0

∫ 6−2y

0

∫ 6−3x−2y

0

ey cos x

z
dzdxdy ใหเปนจงเปลี่ยนลําดับการอินทิเกรตของ I = 

8.1 dydxdz (โดยไมตองคํานวณคา)

I = . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

8.2 dxdzdy (โดยไมตองคำนวณคา)

I = . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

9. จงเขียนปริมาตร V ของทรงตันที่ปดลอมดวย z = 18 − 2x2 − 2y2 เหนือระนาบ XY  ในรูปอินทิกรัลสามชั้น
ในระบบพิกัดฉาก (โดยไมตองคํานวณคา)

ปริมาตร = . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

10.
∫ 4

0

∫ 1

0

∫ √
9−y2

√
1−y2

x3z2 dxdydz ในรูปพิกัดทรงกระบอก (โดยไมตองคํานวณคา)จงเขียนอินทิกรัล I = 

I = . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

11. ให G เปนทรงตันที่อยูระหวางกรวย ϕ =
π

3
และ ϕ =

π

6
และถูกปดลอมดานบนดวย ρ = 3

11.1 จงวาดรูปทรงตัน G

11.2 จงหาคาของปริมาตรของทรงตัน G

12. จงเปลี่ยนอินทิกรัลตอไปนี้ใหอยูในรูปอินทิกรัลสามชั้นในระบบพิกัดฉาก (โดยไมตองคํานวณคา)

12.1
∫ π

0

∫ 2

0

∫ 2

0

r dzdrdθ = . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

12.2
∫ 2π

0

∫ π/2

0

∫ 3

0

ρ2 sinϕ dρdϕdθ = . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
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13. กำหนดให 
∞∑
k=1

ak เปนอนุกรมที่มี a1 + a2 + a3 + · · ·+ ak =
1

3k+1

จงตรวจสอบวา
∞∑
k=1

ak เปนอนุกรมลูเขา (converge) หรือลูออก (diverge)

14. จงตรวจสอบวา 
∞∑
k=1

ln k

k2
เปนอนุกรมลูเขาหรือลูออก โดยใชการทดสอบโดยอินทิกรัล

15. จงตรวจสอบวาอนุกรมตอไปนี้ลูเขาหรือลูออก

15.1
∞∑
k=0

2558

πk

15.2
∞∑
k=0

1

(k + 2015)2015

15.3
∞∑
k=1

1− k

k2

15.4
∞∑
k=1

2k+1

(3 + k)k
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15.6 1 +
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+ · · ·

16. จงใชการทดสอบแบบอัตราสวนในการทดสอบการลูเขาแบบสัมบูรณ (Ratio test for absolute con-

vergence) และสรุปการลูเขาหรือลูออกของอนุกรมตอไปนี้

16.1  
∞∑
k=1

(−1)k
k
k

2

2
16.2  

∞∑
k=1

(−1)k
(2k

k

)!

3

17. จงทดสอบวาอนุกรมตอไปนี้ลูเขาอยางสัมบูรณ (absolutely converge) ลูเขาอยางมีเงื่อนไข 
(conditionally converge) หรือลูออก (diverge)

17.1
∞∑
k=1

(−1)k
k + 2

2k + 1

17.2
∞∑
k=1

(−1)k
k + 1

k(k + 2)

18. 18.1 จงยกตัวอยางอนุกรมสลับที่ลูเขาอยางสัมบูรณ . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

18.2 จงยกตัวอยางอนุกรมสลับที่ลูเขาอยางมีเงื่อนไข . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

18.3 จงยกตัวอยางอนุกรมสลับที่ลูออก . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

3

19. 19.1 จงหาพหุนามแมคคลอรินดีกรี 6
(
P6(x)

)
สำหรับ cos 2x (เขียนในรูปสัญลักษณ Σ)

19.2 จงหาอนุกรมเทยเลอรสำหรับ cos 2x รอบจุด x = π (เขียนกระจายสี่พจนแรกที่ไมเปนศูนย)

20. จงหาชวงของการลูเขาและรัศมีของการลูเขาของอนุกรมกำลังตอไปนี้∑
20.1 

∞

             
k=0

(−1)kkxk 20.2 
∞∑
k=0

(−1)k
(x

k

−
+1

2)k
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